| Tianalee 


Théorème de Nagel. 

Soient ABC un triangle non rectangle, C son cercle circonscrit et ,J, K les pieds des hauteurs issues 
de À, B,C. On note H l’orthocentre du triangle ABC et O le centre de C. 

1) En utilisant la tangente AA menée de À au cercle C, montrer que les angles orientés de droites 
(AB, AT) et (AO, AC) sont égaux. En déduire que les couples de droites ((AB) , (AC) et ((AI) , (AO)) 
ont les mêmes bissectrices. 


De façon générale, on dit que les droites D, D! sont isogonales relativement (ou par 
rapport) aux droites sécantes Di, Do si l'égalité (D1, D) = (D», D2) (x) entre angles de 
droites est vérifiée. Le lecteur vérifiera que cela revient à dire que les couples de droites 
(Di, Do) et (D;, D,) ont mêmes bissectrices. Le Théorème de Nagel, qui est l’objet de 
cette première question, peut être énoncé en disant que les droites (AB), (AC) sont 
isogonales relativement aux droites sécantes (A1), (AO). 


2) Vérifier que les points B, K, J,C' sont cocycliques. Puis, en utilisant la première question, montrer 


l'égalité entre angles de droites (JX, JB) = (A4,JB) (x). En déduire que les droites (OA) et (JK) 
sont perpendiculaires. 


Solution : 
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Exercice : Théorème de NAGEL 
Soient ABC un triangle non rectangle, C son cercle circonscrit et Z, J, K les pieds 
des hauteurs issues de À, B, C de ce triangle. On note A l’orthocentre du triangle 
ABC et O le centre deC. 
1) En utilisant la tangente A4 en À à C , montrer que les angles orientés de 
droites (AB, AI) et (AO, AC) sont égaux. En déduire que les couples de droites 
((AB),(AC)) et ((A7),(AO)) ont les mêmes bissectrices ( c’est le théorème de 
Nagel ). 
2) Vérifier que les points B, X, J,C sont cocycliques. A partir de cette cocyclicité 
et de la première question, montrer l'égalité entre angles de droites : (JK, JB) = 
(A4, JB). En déduire que les droites (OA) et (JX) sont perpendiculaires. 
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